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Suites ecurrentes homographiques

1 Enone

N : . e 3X+2
Soitl l'intervalle [0,1]. On consi@re la fonctionf définie surl par f(x) := ;(:4 .

1. Etudiez les variations deet en éduire que, pour toutélément dd, f(x) appartiengl.

2. On consiére la suitguy) définie par
3un+2

up =0 etu = .
0 n+1 Un+4

Montrez que, pour tout, u, appartienal.
On se propose étudier la suitéu,) par deux neéthodes diférentes.

Premiere Méthode

3. (a) Repesenter graphiqguemehtdans un repre orthonormal d'uné graphique 10 cm.

(b) En utilisant le graphique poedent, placer les point, A1, A» et Az d’ordonrée nulle et d'abscisses respectives
Up, U1, Uo etus.
Que suggre le graphique concernant le sens de varaitiofugleet sa convergence?

(1—un)(un+2)
un+4

(d) Démontrer que la suit@,) est convergente.

(c) Etablir la relationup 1 — U = et en éduire le sens de variation de la sUitg).

(e) Prouver que la limitede la suiteg(uy) vérifiel = (1) et calculed.

Deuxieme Methode

o 2
4. (a) Prouver quévy) est une suitegpnetrique de ralso%.

(b) Calculenvg et exprimerv, en fonction den.
(c) Exprimeru, en fonction dev,, puis en fonction de.
(d) En ceduire la convergence de la suitg) et sa limite.

2 Travail demandé au candidat

. Expliquez pourquoi cette exercice est partiexdment adapta un sujet de Bac S et ES.

. Comparez les deux&thodes prop@&es.

1
2
3. Enclasse de TS, s'il fallait choisir qu'une des dewatihodes, quelles @thodes recommanderiez-vous @laxves?
4. Proposez une madification détion& pour que le comportement de la suiéeurrente soit diffrente.

5

. Justifiez matbmatiquement au niveau dé¢rit du concours la deuxine nethode. Et donnez une liste de comporte-
ments possibles de ce genre de suite homographique.



6. L'énoné& fournit un intervalld d’étude. Cela est-il important? Que se passe-t-il si on travaille sur un autre intervall
J? siJ =R par exemple?

7. Proposez d’autres typesedion@s pour faire travailler legleves sur ce gme.
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