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Asymptotes

sourcesd’aprées des documents de legparation au Capes d’'Orsay.

Enonce |
3 2
1. Montrez que la fonctiori définie parf (x) = X X4 AX+ 3 est bien éfinie surR
X2 +2x+ 2
cx+d

2. Détermi b,c,d fx) = bt o
erminera, b, ¢,d pour quef (x) = ax+ T e oxs 2

3. Comment calculef (233429 a 10°° prés tes facilement avec 2 oprations seulement?

4. L'approximation obtenue est-elle par ésmu par éfaut?

Travail demandé au candidat
1. Enclasse de TS, quellethodes recommanderiez-vous @lxves pour&soudre la question 2.

2. Proposez unébere modification de énon@ pour que lagponse analoguela question 4. pour approchig—233429
soit differente.

3. Comment, en modifiant un pelefion&, faire en sorte pour que le graphe tipos&de une ou deux asymptotes
verticales.

4. Proposez d'autres typesetion@&s pour faire travailler legleves sur ce g&me.

Enonce Il

Soit f une fonction éfinie surR, G[f] son graphea,b € R et D une droite non verticale dquationy = ax+ b. On note
M[x] le point de coordorges(x, f(X)).

1. Onrappelle qu&|f] est asymptot@ D en-+o
ou que qué est une asymptote d&{f] en+o
siXIin+q (f(x) —[ax+Db]) =0.

Traduire cette dfinition sia= 0.

2. On noted(M[x],D) la distance dé[x] aD.
Calculerd(M[x],D) en fonction dex,a etb.

3. Montrer que limd(M[x],D) =0 si et seulement £) est asymptota G[f] en+co.

X—4-00

4  Travail demandé au candidat

1. Apres avoir @&fini la notion d’asymptote verticaleG[f] quandx — Xp, examiner si la caragtisation de la question
3. des asymptotes non verticales reste vraie pour une asymptote verticale.

2. Peut-on, dans la question 2., intervertirdéerdeG|[f| et deD, i.e. utiliser la distance du point de la droite d’abcisse
aG[f], Regarder le cas de la fonctiam— x + sin(x?).



3. Définir une courbe asymptodeG|f],
et examiner si les questions 2.et 3. sont enocore valables pour une courbe asymptote.



