L3 Math. gr3 - Intégration Université de Nice - Sophia Antipolis .

Interrogation du 30 novembre 2010

durée 1H - Calculatrice et docunments interdits

Nom : Prénom :

Question 1. L’intégrale ](;L > cos(z?)dx est elle convergente 7 L’application x — cos{z?) est elle mesurable et
intégrable sur Ry 7

sin{x) sin{zy)
z?

Question 2. a) Montrer que pour tout y € R application z — est intégrable sur R.

b) On pose F(y) = 0+ > de Montrer que F' est continue sur R.

Question 3. Soit f : [0,1] — R une fonction Lebesgue-intégrable. Pourt > 0 on pose ¢(t) = fol V2 + fla)da.

a) Montrer que ¢ est bien défini, est continue et continument dérivable sur Ry (on pourra au besoin découper
Vintervalle [0. 1] en deux parties, I'une ot f <1 et 'autre ot f > 1).

b) Montrer qu’on a ¢’ (0) = p({x € [0,1], f(z) = 0}) ou p est la mesure de Lebesgue sur R.
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