
L2 PC - Analyse Interrogation 2 11 décembre 2012

Durée prévue : une heure ; documents et matériel électronique interdit

1. Donner un développement limité à l’ordre 2 en (0, 1) de f(x, y) = (x− y2)2.

La fonction f admet elle un extrema local en (0, 1) ?

La restriction de f à la droite passant par (0, 1) de vecteur directeur (2, 1) admet elle un extremum local en
(0, 1) ?

La restriction admet elle un extremum global en (0, 1) ?

2. x et y désignent des variables réelles. A t-on x2 + xy = ox,y→0(x + y) ?

A t-on x + y2 = ox,y→0(x + y) ?

Justifiez soigneusement.

3. Soit f la fonction R2 → R donnée par f(x, y) = (1 + sin(x))(1 + sin(y)).

Quels sont les points critiques de f ? Quel est le développement limité à l’ordre 2 de f en chacun de ces points
critiques ?

La hessienne de f en les points critiques permet elle de conclure à la présence d’un max ou d’un min local ?

En quels points f admet elle un max ou un min local ? (Utilisez au besoin la définition.)

En quels points f admet elle un max ou un min global ?

4. (Bonus) Quelles sont les solutions de l’équation

xy′ + y = cos(x)

définies sur ]0,+∞[ ?

Quelles sont les solutions sur R entier ?


